Domaci tlohy z proseminare

1.
1.

priklad z pisemky
Popis Euklidiv algoritmus. Zformuluj Bezoutovu vétu a popis, jak spocitat

Bezoutovy koeficienty pomoci Euklidova algoritmu (nemusis to psat pfili§ formalné,
jde o to, aby bylo jasné, jak postup funguje).

2.

Spoc¢ti NSD(238, 343) a najdi celd ¢isla z,y takova, ze NSD(238,343) =

2382 + 343y.

3.

2.
1.

DokaZz, 7e pro a,b € N plati NSD(a, b)-nsn(a,b) = ab.

priklad z pisemky
Dokaz, 7e pro a, b, ¢ € N takova, ze NSD(a, ¢)=1, plati NSD(a, b))=NSD(a, b—

a) a NSD(a, bc)=NSD(a,b).

2.
3.

W N =W

I N =e

W N = Ot

6.
1.

V zéavislosti na celém ¢isle n uréi NSD(10n + 2,4n — 1).
Spocti (321 — 1,313 —1).

priklad z pisemky

Zformuluj malou Fermatovu vétu a Eulerovu vétu.

Spocitej 4285 (mod 17).

Dokaz, 7e pro viechna k,l,m € N 19 d&li 70'8%+! 4 26311 4 466m+2 4 2,

priklad z pisemky

Najdi vSechna cela cisla z takova, ze 5z =
Najdi vSechna cela ¢isla x takova, ze 7Tz =
Najdi vSechna celd ¢isla z takova, ze 4x
15 (mod 25).

6 (mod 17) a 14z = 21 (mod 35).
8 (mod 12) a 5z =9 (mod 21).
= 6 (mod 16), x = 5 (mod 13) a

priklad z pisemky

Definuj Eulerovu funkci ¢(n) a uved vzorecek, jak ji obecné spocitat.
Spocitej ¢(735).

Bud p prvoéislo. Najdi v8echna p¥irozena ¢isla m takova, Ze p(pm) = pp(m).

priklad z pisemky
Uved vzorecek, jak obecné spocitat Eulerovu funkci ¢(n). Dokaz, 7e jsou-li

m,n € N nesoudélnd, plati ¢(mn) = @(m)p(n).

2.
3.

[SURN R |

Najdi v8echna piirozend ¢isla m takova, Ze ¢(5™) = 100.
Dokaz, Ze pro vSechna pfirozend ¢isla m plati ¢(9m + 6) = p(3m + 2).

priklad z pisemky

Zformuluj malou Fermatovu vétu a Eulerovu vétu.
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